Kalkulu eta Aljebra
Ingurugiro Zientziak 1.maila .(06/02/02)

4 Ariketa dira. Bakoitzak 2,5puntu balio du. 1 eta 2 ariketek gainditzeko balio dute. Gainditzeko nota 5
puntu. Suspenditzeko nota 0 eta 3 bitartean. 3. eta 4. ariketek oso ongi (7 eta 8,9) edo bikain (9 puntu)
ateratzeko edo lehengo bietan 3 baino gehiago lortu bada, gainditzeko ere izan daitezke.

Azterketa bitartean ez da galderarik erantzungo.

1. ariketa Ondorengo grafikoetan hainbat funtzioren maila lerroak eta gradiente
eremuak azaltzen dira, lotu, posible denean, funtzioaren formula dagozkion maila
lerroak eta gradiente eremuarekin (agian guztiak ez daude lotuta)

Justifikatu ere lotu gabe gelditzen direnak :

I- Funtzioak
(@ (b) © @ ©

foy)=sin(y)  fxy)=yx-y fxy)=x’ 42y’ +4 fxy)= o 3;2 1 filxy)=e”

[I-Maila lerroak

@) _ 3)

3 1 P 7 = ;;}::E;:*;‘j::::z
g X . P /,/”/_ \
A ////[/ J \\\) :
o - // ff ‘\
g A ( N //
Q)
/1| AR AN
77 JIIN N

= \o==
e e
::;\\\ f// =

\\_ i

3 iy
Q\ \.‘x\_gu.f,f V.

[11-Gradiente eremuak



) (i) (iii)
N R e R ANV LR Ly
AR S AN . S B R O A A A A A
A RN L A L R O [ O e
N SENENLN A s it N R R P S O
N N L it Rann A N N S S O A A A 2
L L L . o n P al S B N W e NN L P A
DRI S S N R
- P -t 1171107‘\'\ 4 5 T ] ] 5
EINRRCARY R I R R R O
,\,\.\p\v\ H Llllj{(q__h‘\\jrrr Pl L T
NN R BN St BN

'\’\"\ VoLl ¢ e o =~ 1 |}

N STV PR T PO A L T T T S N
N e e e sl e e PARC A A A R T T T T N
] Y I VA S A B S R S A S SR W WY

(iv) V) (iv)
LUt a1 T
RIS e g S Y S T D A A A A A
""""""""" SN R i g SRRV YT trrr s
""" vl T oo “-y"*1"””"f/ '\‘\'\\"\\YT,I’TF.’/'/'/‘/’
""""""" N T A S N [ R
L AT T T T LI T T O EEE T A A L [ A A e
DR A A L T T T R | S RS S ettt e e e s e e e e e
; B A R M A e M M T B 1' 3
7\\\'\\'\1 ?‘,f,r;a:r 7?[1[’!:- \'\511,% B R T
L f};x;‘;f L n\\X\\\i L S S S B \\\X\\.x.\‘
,,,,,,,,,,,,,, T LA A B TR
- Ll Ao PR RN (Y FaFar AN AN A Loy v v v N
______________ Ve R S Ny P AP by vy
.............. A ek NNy B S O O T T
....... o PAS b e SN N K O G A N A A A T U

2. ariketa Bilatu eta sailkatu f(X,y)= x> —54/x*> + y* funtzioaren puntu kritikoak

. ariketa (2,5puntu) Ix+ \/Y +z=+a ,a>0 gainazala emanda

(a) Bilatu P(X,,y0,Zo) puntuan gainazalarekiko plano ukitzailearen ekuazioa
Demostratu plano honek ardatz koordenatuak ebakitzean sortzen dituen
segmentuen luzeren batura konstantea dela

(b) Bilatu P(g,g,g) puntuan f(x,y,z)= Ix + W ++/7 funtzioaren norabide

deribatua, x> +y* +22° = 4 elipsoidearekiko ,Q(1,1,1) puntuan, kanpoko
bektore normalaren arabera

X’ =3y*x
4. ariketa (2,5puntu) Izanbitez f(X,y) =1 x2+y> (x,y) # (0,0) bada , eta,
0 (X,¥) =(0,0) bada
i rcos3¢ r =0 bada i
g(r,0) = f(rcosé,rsinf) = funtzioak

0 r = 0 bada

Diferentziagarria al da f(x,y)funtzioa jatorrian?
Diferentziagarria al da g(r,0) funtzioa (0, 0) erako puntuetan (r=0, 6 edozein)?
Kontraesanean al dago aurreko emaitza katearen erregelarekin?



