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Extracto

Intentamos armonizar las diversas definiciones

de número de condición de un valor propio.
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Condición de un v. p. simpleCondición de un v. p. simple

A ∈ C
n×n, λj ,

x, y ∈ C
n×1,‖x‖ = 1, ‖y‖ = 1,

Ax = λjx, y∗A = λjy
∗

c(λj) :=
1

|y∗x|

Pj :=proyector espectral de Riesz asoc. a λj ,

Pj = xy∗

y∗x
,
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c(λj) = ‖Pj‖; esta f órmula última es cierta

aunque λj sea múltiple. Falso: Sólo es

verdadera si λj es semisimple.
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Condición de un v.p. simpleCondición de un v.p. simple

A ∈ C
n×n , λj simple ⇒∃B(0) ⊂ C

n×n y

una función diferenciable fj : B(0) → C t.q.

fj(0) = λj y ∀E ∈ B(0) el número

λ̂j := fj(E) es un v.p. simple de A + E.

Además,

λ̂j = λj + y∗Ex/y∗x + O(‖E‖2), (1)

cuando E → 0.
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c(λj) := ĺım
ε→0+

1

ε
sup{|λ̂j−λj | : ‖E‖ ≤ ε}

(1) ⇒

c(λj) = ĺım
ε→0+

1

ε
sup{|y∗Ex|/|y∗x| : ‖E‖ ≤ ε}

= 1/|y∗x| · sup{|y∗Ex| : ‖E‖ = 1}

c(λj) ≤ 1/|y∗x|; si E := yx∗,

c(λj) = 1/|y∗x|
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Condición de un v.p. múltipleCondición de un v.p. múltiple

Ahora sea λj un v.p. de multiplicidad m.

sv(A,λj)(A
′) :=

mı́n{ρ ≥ 0 | el disco cerrado D(λj , ρ)

contiene al menos m valores propios de A′}.
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Sea ω > 0,

cω(λj) := ĺım
ε→0+

máx
0 6=E∈C

n×n

‖E‖≤ε

sv(A,λj)(A + E)

‖E‖ω
.

Continuará . . .
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FinFin

Realizado en LATEX con el programa Utopia.


